




 
ลําดับของจํานวนเต็มจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยม 

Sequences from Decagonal Pyramid of Integers 
รัตติยา ฤทธิชวย1*, ปรมัตต สายนอย2  

Rattiya Rittichuai1*, Poramut Sainoi2  

บทคัดยอ  
บทความนี้ศึกษาการหาลําดับจากมุมของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม ซึ่งไดลําดับทั้งหมดสิบลําดับและ

สามารถหารูปท่ัวไปของลําดับดังกลาวไดโดยลําดับพหุนามกําลังสาม  
 

คําสําคัญ: ลําดับของจํานวนเต็ม, ลําดับของมุมพีระมิด, มุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยม  
 
Abstract  
 This paper presents a number of sequences from the decagonal pyramid corners on integers. At 

results, we get 10 sequences from the decagonal pyramid  and the general formula of sequences by 

using a cubic sequences. 
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บทนํา  
 ลําดับของจํานวนเต็มจากมุมพีระมิดไดมาจากแถวลําดับของมุมพีระมิดสามมิติของจํานวนเต็มบวก โดยฐานพีระมิด
ทําใหเกิดลําดับที่แตกตางกัน Gulliver (2010) หาลําดับของจํานวนเต็มจากมุมพีระมิดฐานหาเหลี่ยม Gulliver (2011)       
หาลําดับของจํานวนเต็มจากมุมพีระมิดฐานหกเหลี่ยม รวมทั้ง Putri (2018) หาลําดับจากมุมพีระมิดฐานเจ็ดเหลี่ยมของ
จํานวนเต็มและสามารถหารูปท่ัวไปของลําดับได ดังนี้ 

     
     

     
     

     

     

     
   

 นอกจากน้ี Putri (2018) ไดหาความสัมพันธระหวางสมาชิกในแตละชั้นและจํานวนสมาชิกทั้งหมดของพีระมิดฐาน
เจ็ดเหลี่ยมของจํานวนเต็มได โดยความสัมพันธของสมาชิกในแตละช้ัน คือ  และจํานวนสมาชิกทั้งหมดของ
พีระมิด คือ   

 การวิจัยครั้งนี้จึงสนใจศึกษาลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็มและรูปทั่วไปของลําดบัจากมุม
พีระมิดฐานสิบเหลี่ยม และหาความสัมพันธระหวางสมาชิกในแตละช้ันและจํานวนทั้งหมดของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของ
จํานวนเต็ม 

 
วัตถุประสงคของการวิจัย  

  1. เพื่อหาลําดับและรปูแบบท่ัวไปของลําดับจากมมุพีระมดิฐานสบิเหลี่ยมของจํานวนเต็ม 
2. เพื่อหาความสัมพันธระหวางสมาชิกแตละชั้นและจํานวนสมาชิกของพีระมิดฐานสบิเหลี่ยมของจํานวนเต็ม 

 
ผลการวิจัย  
 พีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม คือ พีระมิดที่มีฐานเปนรูปสิบเหลี่ยมที่มีดานสิบดานยาวเทากันและมุมภายใน
แตละมุมมีขนาดเทากัน โดยกําหนดจํานวนเต็มบวกเรียงลําดับตามช้ันของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม ช้ันที่หนึ่งจะมี 
1 อยูช้ันบนสุด และช้ันที่ 2 จะเรียงลําดับตามมุมของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมไปเรื่อยๆจากซายไปขวา ในช้ันที่ 3 จะมีรูปสิ บ
เหลี่ยมซอนติดกันสองรูปโดยรูปนอกสุดของพีระมิดแตละดานจะมีจํานวนสามจํานวน และในช้ันที่ 4 จะมีรูปสิบเหลี่ยมซอน
ติดกันสามรูปโดยรูปนอกสุดของพีระมิดแตละดานจะมีจํานวนสี่จํานวน แบบน้ีไปเรื่อยๆ มีลักษณะดังภาพท่ี 1 
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ภาพท่ี 1 พีระมดิฐานสิบเหลีย่มของจํานวนเต็ม 
 

จากภาพท่ี 1 สามารถหาความสัมพันธและลําดับของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็มได ดังนี ้
1. ความสัมพันธระหวางสมาชิกแตละชั้นและจํานวนสมาชิกของพีระมิดฐานสิบเหล่ียม 
 จํานวนสมาชิกของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม  โครงสรางของพีระมิดมี 1 อยูบนช้ันท่ีหนึ่ง 2 - 11  อยูบนช้ัน
ที่สอง 12 – 38  อยูบนช้ันที่สาม 39 - 90 อยูบนช้ันที่สี่ 91 – 175 อยูบนช้ันที่หา ไปเร่ือย ๆ โดยเราจะนําลําดับจากมุมของ
พีระมิดเพ่ือหารูปท่ัวไปของลําดับพหุนาม ไดดังตอไปนี้ 

 
ภาพท่ี 2 แสดงพีระมิดฐานสิบเหลีย่มในช้ันท่ี 1-5 

 
เราสามารถหาจํานวนสมาชิกบนช้ันท่ี  มีจํานวนเทากับ  

 ดังนั้นจํานวนสมาชิกของแตละชั้นที่เกิดขึ้น คือ  

 จํานวนสมาชิกในพีระมิดท้ังหมดเทากับ 
n

i
nnnii

1

2 538
6
134  โดยที่  คือช้ันของพีระมิด  
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 จํานวนสมาชิกทั้งหมดของพีระมิด โดยเ ร่ิมตนจาก  จะไดจํานวนสมาชิกในช้ันตาง  ๆ ดังนี้  
  ตามลําดับ สามารถสรุปความสัมพันธของสมาชิกในแตละชั้นของพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมไดดังตาราง 

ตารางที่ 1 ความสัมพันธของสมาชิกในแตละชั้นของพีระมิดฐานสิบเหล่ียม 

ชั้นที ่ สมาชกิ จํานวนสมาชกิของแตละชัน้ จํานวนสมาชกิทั้งหมด 
ของพีระมิด 

    
    
    
    

    

 
2. ลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม 

จากพีระมดิฐานสิบเหลีย่ม สามารถหาลําดับจากมุมพรีะมดิฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม ไดคือ 
       

                    
                     
                    
       
       
                  

                                                 
                                                 
                                                 
 การหารูปท่ัวไปของลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็มทั้งสิบลาํดับ สามารถใชสตูรในการหารูปท่ัวไป
ของลําดับพหุนามได คือ 

 

 

ตัวอยางท่ี 1 ลําดับ  สามารถแสดงวิธีการหาลําดับโดยใชสตูรการหารูปทั่วไปของลําดับพหุนาม 
ไดดังนี ้
  1 2 12  39  91 

   

        1      10           27         52   
     

             9           17         25 

 

                  8            8 
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ดังนั้น รูปทั่วไปของลําดับพหุนาม คือ   
 
ในทํานองเดียวกัน สามารถหาลําดับจากมุมพรีะมดิฐานสิบเหลีย่มของจํานวนเต็มทั้งสิบลาํดับไดดังนี ้

   

   

   

             

    

   

      

      

      

      

สรุปผลการวิจัย 
จากการวิจัยครั้งนี้สามารถสรุปการหาความสัมพันธและลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม ไดดังนี้  
1. จํานวนสมาชิกบนช้ันท่ี  มีจํานวนเทากับ  

 2. จํานวนสมาชิกในพีระมิดท้ังหมดเทากับ 
n

i
nnnii

1

2 538
6
134  โดยที่  คือช้ันของพีระมิด  

 3. ลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเตม็ 
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อภิปรายผลการวิจัย  
 จากการศึกษาความสัมพันธของสมาชิกในแตละชั้นและความสัมพันธของจํานวนสมาชิกทั้งหมดของพีระมิดสามารถ
หาจํานวนสมาชิกของแตละชั้น และจํานวนสมาชิกทั้งหมดของพีระมิดไดเชนเดียวกับพีระมิดฐานหาเหลี่ยม หกเหลี่ยม และเจ็ด
เหลี่ยม   
 สําหรับรูปท่ัวไปของลําดับจากพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม สามารถหารูปทั่วไปไดโดยใชลําดับพหุนามกําลัง
สามเชนเดียวกับพีระมิดฐานเจ็ดเหลี่ยมท่ีใชลําดับพหุนามกําลังสาม แตกตางกันท่ีผลตางรวมของแตละช้ัน นั่นคือ คา  มีคา
ตางกันทุกลําดับ คา  ของลําดับที่หนึ่งมีคาเทากับ  แตลําดับที่สองถึงสิบมีคาเทากันทุกลําดับ คือ  และคา  มีคา
เทากันทุกลําดับ คือ  จากลําดับจากมุมพีระมิดฐานสิบเหลี่ยมของจํานวนเต็ม 
 

ขอเสนอแนะและการนําผลการวิจัยไปใชประโยชน  
 การหาลาํดับจากมุมพีระมิดฐานสบิเหลี่ยมของจํานวนเต็ม สามารถนําไปเปนแนวทางในการศึกษาลําดับจากมุม
พีระมิดฐานมากกวาสิบเหลี่ยม 
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